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Presentacion

Precélculo | es una asignatura que tiene como finalidad sentar las bases para desarrollar y
fortalecer las habilidades numéricas del estudiante universitario. Las habilidades numéricas se
revelan en la capacidad para manejar y utilizar ndmeros en operaciones matematicas e implica
la agilidad mental para la realizacion de operaciones con nimeros; la Matematica es la ciencia
que se ocupa de describir y analizar las cantidades, el espacio y las formas, los cambios y
relaciones, asi como la incertidumbre. Si miramos a nuestro alrededor vemos que esos
componentes estan presentes en todos los aspectos de la vida de las personas, en su trabajo, en

su quehacer diario, en los medios de comunicacién, entre otros. Es evidente, que en nuestra
socieda d, dentro de los distintos &mbitos profesionales, es preciso un mayor dominio de ideas y
destrezas mateméticas. Estas habilidades coadyuvan la formacién del perfil profesional de
nuestros estudiantes que les permitirdn el desarrollo de la ldgica y el razon amiento en sus
actividades personales, académicas y profesionales.

En concordancia con lo anterior, la competencia que desarrolla la asignatura es . Identifica,
define, analiza y aplica los diferentes teoremas, propiedades en los nUmeros reales, funciones en
la solucion de situaciones probleméaticas, demostrando interés en los trabajos de investigacion,
tolerancia y respeto a los demas.

Es recomendable que el estudiante trabaje y lea con responsabilidad el presente Material de
Trabajo y formule sus dudas a su docente para que pueda desarrollar las practicas planteadas.
Ademas, requiere la revision y consulta complementaria de otros libros, principalmente los
propuestos en la bibliografia basica y complementaria del silabo; incluso de informacion confiable
de Internet y otros medios electrénicos. Es inexorable la visita a la plataforma de busqueda de
ProQuest. Este recurso, que ofrece nuestra universidad a través de la Biblioteca Virtual, representa
una mejor manera de buscar, encontrar, usar y compartir la i nformacion.

Finalmente, agradecemos a los docentes de la asignatura de Precalculo | ; quienes trabajaron en
la elaboracion del presente Manual ya que sus aportes y sugerencias han contribuido a mejorar
la presente edicion.

Los autores.
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Unidad |

LOS NUMEROS REALES

RESULTADO DE APRENDIZAJE

Al finalizar la unidad el estudiante sera capaz de, resolver
ejercicios de numeros reales, polinomios, ecuaciones e
inecuaciones aplicando los procedimientos del calculo en

situaciones formales y de la vida cotidiana
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SEMANA 01
NUMEROS REALES

SESION N° 01
PRESENTACION DE ASIGNATURA
EVALUACION DIAGNOSTICA

TEMAO1: NUMEROSREALES Y SUS PROPIEDADES

A. BLOQUE I
Llene los espacios en blanco
A
U \l
d
Q
1. Unnumeroreal es si se puede escribir como la razén p/q entre dos enteros, donde
qg I o
2. El punto 0 sobre la recta de nimeros reales se llama
Propiedad Adicién Multiplicacién
Clausura H "HN q HHN g
Conmutativa a+b=b+a a.b=b.a
Asociativa a+(b+c)=(a+b)+c a.(b.c)=(a.b).c
Elemento Es el cero 0 porque: Es el 1 porque:
neutro O+a=a+0=a l.a=a.l=a
Elemento Es - rque: + (- =
. S -aporque: a+(-a)=0 Para a, Oes Eporque
inverso a
1
a.—=1
a
Distributiva a.(b+c)=a.b+a.c
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Indique la(s) propiedad(es) de los nimeros reales que justifica(n) cada afirmacion:

3. 26.12 es un numero real 7. -p -
4. 2+(-7+5)=(2+(-7))+5 8. -8- p
5. (x+3)Ry+7)=(x+3)(2y)+(x+3)(7) 9. QEUMEI-BEBEIE
6. v Vg e v 10. 3(x+2)= 3(2)+3x
B. BLOQUE I
1. Enlos siguientes ejercicios, determine qué numeros del conjunto son (a) nimeros naturales,
(b) nimeros enteros positivos, (c) enteros (negativos y positivos), (d) ndmeros racionales y
(e) nameros irracionales.
a) {-9;-7/2;5;2/3; UC D; 1;-4;2;-11}
b) {VonN7;-7/3;0;3;12;5/4; -3;12;5}
c) {2,01 ; 0, 66emEE M MN7T,RY5 ;
d {-p;-13;6/3;%; NN75;-18;-22}
e) {25;-17;-12/5; ViwB;12; p/2;7; -11,1; 13}
2. En los siguientes ejercicios, trace la gréafica del conjunto solucién en la recta de nimeros
reales.
ay x O 5 g) 2x O
b) x<0O h) x>3
o [ 4, D) (b, 2 )
d -2<x<2 i) 0 O x O 5
e -1 0 x < 0 k) 0 < x O 6
) [-2,5) N (-1,2]
3. En los siguientes ejercicios, use notacion de desigualdad y notacion de intervalo para
describir el conjunto.
aj 0 y es no negativo 0
b) 6 y es no mayor a 25 0
c) oOxesmayora -2 y a | o m8s 496
d o6 y es a6 wmemesor que 06
e) 0 t es al menos 10 y a | o m8s 226
ff 6 k es menor que 5 pB3r o no menor que
g OElI peso del perro, W, es m8s de 65 |libraso
4. Determine el valor de OEO0 resolviendo el valor

a) Espm s¢s8
b) E= os oS

c) E=o s

d E=sps s¢s
el E=0 s oS

f) E=— P

ucontinental .edu.pe | 8
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5. En los siguientes ejercicios, escriba el simbolo correcto (<, >
reales.
a) s os S o8 d s ¢s
b) s s S e) S¢S
c) v SIS f) q
Indique la(s) propiedad(es) de los numeros reales que justifica(n) cada afirmacion:
6. X+9=9+x
7. ¢ - p
8. g o g o ™
9. x+(y+10)=(x+y)+10
10. x(3y)=(x.3)y=(3x)y
C. BLOQUE Il

1. En los ejercicios, el departamento de contabilidad de una compafiia embotelladora de
bebidas para deporte esta comprobando si los gastos reales de un departamento difieren,

en mas de $500 o en mas de 5%, respecto

de los gastos presupuestados. Llene las partes

Asignatura : Precélculo |

0 =) entre los dos numeros

gasto

faltantes de | a tabla y determine si cada
presupuesto 0.
Gasto
presupuestado Gasto real
b a L B T8
Sueldos $112 700 $113 356
Impuestos $37 640 $37 335
Seguros $2 575 $2 613

2. Use la gréafica de barras, que muestra la recaudacién del gobierno federal (en miles de
millones de ddlares) para afios seleccionados de 1996 a 2006. En cada ejercicio se indican
los gastos del gobierno federal. Encuentre la magnitud del excedente o déficit para el afio.

Recaudacidn
(miles de millones de délares)

1996 1998

2000

2002

1853.4 1880.3

2004

2006

ucontinental .edu.pe | 9
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Afo Recaudacién Gastos 9 HHHTEHHHH 3T "
1996 $1560.6 miles de millones
1998 $1652.7miles de millones
2000 $1789.2miles de millones
2002 $2011.2 miles de millones
2004 $2293.0 miles de millones
2006 $2655.4 miles de millones

En los siguientes ejercicios, determine qué ndimeros del conjunto son (a) nimeros naturales,
(b) nUmeros enteros positivos, (c) enteros (negativos y positivos), (d) nimeros racionales y (e)
numeros irracionales.

3. mN p 1o M Nrv o @YX Nplto N - NG

4. pmmpno o&N “ N p dp @ NVp oNofp TN

Indique la(s) propiedad(es) de los nimeros reales que justifica(n) cada afirmacion:

5. ®w o w o 7

6. a ¢ m 4 ¢

7. OO0 pPTT O ®W PT

8. waow oW W

9. 00 1 00 01

10. -xX PG - X PG PPGC PG
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SEMANA 01
NUMEROS REALES

SESION N° @
TEMAO2: EXPONENTES Y RADICALES

Se llama asi a los conjuntos numéricos expresados como potenciacion y que se pueden
representar de la siguiente manera:
A a eslabase
A n eselexponente
A P eslapotencia
PROPIEDADES.
1. EXPONENTE CERO

x0 =1 Ejemplo:50 =1
2. EXPONENTE NEGATIVO

-m_ 1 . -8 _ 1

X = m Ejemplo: x —X—S

3. MULTIPLICACION DE BASES IGUALES
XMy P = TP Ejemplo: Ox/x10 = x>+ 7410 - 22

4. DIVISION DE BASES IGUALES
m 10
X =x"™N  Eemplo: —XS :x10(5):x105:x5
X X
MULTIPLICACION DE BASES DIFERENTES

(xy)™ =xMy™M  Ejemplo: (27)3 = 2373 =8(343 = 2744

o

6. DIVISION DE BASES DIFERENTES

o M m o ~4 4

axo X . a2g 27 16

2 Q =-ny Eemploigeo =—="

& Tym ¢3+ 3% 8l

7. DIVISION DE FRACCIONES CON EXPONENTE NEGATIVO

o~ m o

4x 6 _(é#om | 2254 a3d P a1

%—8 =& 0 FEemplo:aeo =20 = B R

cy= CX+ ¢3+ ¢2+ 2% 16
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8. POTENCIA DE UNA POTENCIA

N
(x™" =xM" Eemplo: jx2)3‘3 = x(z)(B)(' 4) - x24= 1
é a

9. EXPONENTE FRACCIONARIO
m 4

WxM =xN  Ejemplo: x4 =x5
10. RAIZ DE RAIZ

Py =M% Eemp: 345 1,3 - © 4)(5)(2%*3 _120.3

11. RAIZ DE UN PRODUCTO
Wxy=x0y Ejemplo: "{_’/xloy25 =§/x10§’/y25 = x2y°

12. RAIiz DE UN COCIENTE

emplo: 416 _ %6 _2
\ 1625 4625 5
Ejercicios
A. BLOQUE I
1. Simplificar:
32n+1 + 9n+1
9n+1 _ 32n+l nlN
2. Simplificar:

53 2m-|-2_ 2m-|-4_|_63 oM+ 1

2m|'5_ 153 2m_ 23 2”]"‘3

3. Efectuar:

15°3 163 2532 49
27 2123593 7
4. Al reducir:
4
X24_(X2)4 2% -2
x2 x* x8 x8
5.  Reducir:

x3 x6 x8 10 ,40

A3 x2 x/.  x37
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6. Indicar el exponente final de (xy) en:

* ) PP ¥SCSS,,
xS =Y3....... N>
2.2 2.2 2.2
HYHIGH¥ )y -y KD

30 veces

7. Siendo: "n" un nimero natural mayor que la unidad; al efectuar:

2 1/n
a 3" @
&~ 0
SN gn?
Tendremos:
8.  Simplificar:
2
b = (")'bb_ b
%’ ’ bb +1 0
a Vb o
a8 8
9 -
B. BLOQUE I
1. Reducir:
_a3g Nasg Mas g
Q=20 &0 & -0
92+ 99+ 927—
2. Reducir:
8/5/7 41
E= xZ 8 >3
2(7
NN X3
3 Calcular el valor de :
° —n
2 28
43a8 36
® 8
'e e 1 N g2
,4(4' ) N
g "
4, Hal |l ar el val or de o0x6:

X- x]f§/23x' 1_3x-7gx-3 _ g

ucontinental .edu.pe | 13



5 Hal |l ar el val or de 0x6:
é3g -1 F 9
ca—+ N\ 3 16
6. Reducir:
e g2
R:éz' 2(22)2‘ 322
é a
7. Calcular el valor de :

8. Calcular el valor de :

215.353 803

P =
15%.14°.30°2

9. Efectuar:

Q=

6M.3MN +2M*N

6N 3M 4N

10. Resolver:

+
=

l
m¢

C. BLOQUE IlI

Resuelve y/o simplifigue cada uno de los sgtes ejercicios:

1 con 20n+1
) - AN+2 | 52n+2

2 2 2
2. Q= %n +n+4 _gn +n+20/e,3%n +n8'j
G ~ec “u

3 EogX X7 X
\ & \ 9 veces

r(l/ X2m

Gestién Curricular
Asignatura : Precélculo |
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1
e 1 21 2 19 2
& 4814 A7295 3, 4102435 30
4. K=227 + +58 7787 +33753
ST %252 o002 2432 o
& ¢ ¢ ¢ N
€ a

-1 o ...10

€3 m_ 54,12 2 al 1@

a c/b e =0

6. 2 (c/o) 3 = aa%p90
Clan)? My B8

M . oN . SN
7. Q=3+ mn® n+3r;2n
6N +3M+4
ST
8 Rz(x )m+ae< Mg+ Hxem
£ 8
g -

_ 3 _
o. X\Jj \/23x—1_ 3% ZSX_SIO

. 5- 2m+2 _ 2m+4 + 6. 2m-1

10. E =
2Mme - 15.2Mm- 2. 2™m3
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Gestién Curricular

Asignatura : Precélculo |

SEMANA 01
FACTORIZACION

SESION N°G
TEMAO3: FACTORIZACION |

FACTOR ALGEBRAICO

Un polinomio OF6 no constante ser8 factor al gebrai c
divisible por oF.
Ejemplos:

A Pxy=(x+2)3(x+1)2

Son factores algebraicos de P (x):

FACTOR PRIMO

Un polinomio OF6 ser88 primo de otro polinomio O0PO6 s
OP6 y primo a |l a vez.
Ejemplos:

A Ppy = (x +2)% (x +1)2 (x + 5)°
Son factores primos de P (x):
A Pey = (x) (x +2)° (x 81)2
Son factores primos de P (x):

FACTORIZACION

Es el proceso de transformacion de un polinomio en una multiplicacion indicada
de sus factores primos o sus potencias.

Multiplicacion

Px) =X2+3x+2 I (x+1)(x+2)

Factorizacién

A. BLOQUE |

1. Factorizar: x3y + x%z

2. Factorizar: 2a2x + 6ax?

3. Factorizar: m2+13m 8 30

4. Factorizar: x2817x & 60 ; e indicar uno de los factores primos

5. Factorizar: 16x2 @ 25y4

6. Factorizar: 4x2 0 81ly*

7. Factorizar: 100 0 x2y8 é indicar uno de los factores primos

8. Hallar la suma de los factores que se obtienen de factorizar: 2p2+3rp +4p + 3rp
9. Factorizar y dar como respuesta la suma de coeficientes de uno de sus factores.

3ab+1+3b+a
10. Factorizar: 4x28 (x +y)2

ucontinental .edu.pe | 16
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B. BLOQUE I

1. Factorizar: a(x 01)d(@a+2)(x 81)

2. Factorizar: 18a26813a 05

3. Indicar el nimero de factores primos de: 4x 2 & 20xy + 25y?2

4. Factorizar: 4m(a 2+x01) + 3n(x 01 +a?); e indicar la suma de coeficientes de uno de los
factores primos.

5. Factorizar: dm dn+x(m+n)
6. Indica un factor de: 6x8 8 13x4 + 6
7. Factorizar; 8m3 8 27n22 e indicar un factor primo

8. Factorizar: x(a 61)+y(a 0l)da+1

9. ¢Cuantos binomios se obtienen de la factorizacion de:

10. Factorizar; (m dn)2+6(m &n)+9

C. BLOQUE 1l

En los ejercicios presentados a continuacion, factorizar cada uno de ellos.

1. 3m246mn+4m & 8n; e indicar la suma de los factores primos.

2. 2x2 @ 3xy 0 4x + 6y e indicar uno de los factores primos
3. 49m° - 70an¥n® +25a°n*

4. 121+198x° +81x*?°

5. a®+24anrx® +144m*x*

6. 1+14x°y+49x*y~?

1 25x* %2
7. o+
25 36 3

8. a? +2a(a+b)+ (a+Db)?

9. - 4am(n- m)+4m? +(n- m)?

2
10. a*- a’b® + —
4

ucontinental .edu.pe | 17
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SEMANA 02
FACTORIZACION

SESION N°@
TEMAO4: FACTORIZACION |

A. BLOQUE |

Resuelve los ejercicios empleando técnicas de factorizacion de expresiones algebraicas.

1. 72228 )b 4 ggyatl b+l 900,20 2 (x eyl y)f -2 ]7
3. xRy ()" + () 4. xYy% +xy S A y* 1
5.x% 4y +2x}'(x2 + yz]+3x2y2 6.9(x - Y)Z +12(x— y)x+ y]+4(:.~:+gu]2
7. x M L 720 1) 8. 64x12)3 _68x3y7 1 axtyll
9. a(x +1)+b(x+1) 10.2° + ab + ax + bx
B. BLOQUE I

Resuelve los ejercicios empleando técnicas de factorizacion de expresiones algebraicas.
12 4 10 6 12
1. 256a°“ - 289b7m 2.x -8y

4

3. 0b% —304%b + 254 4 %% +7x+10

5. ¢ 4e—-320 6. x4 -7t 12

4

F

)
T.XB—ET 8. (az+bz—cz—d2]_—4(ab+cd}

9. (a+1]7(a2+llw -(a+1]5(a2+1r1 10 (x+3)x+2)x +1)+ (x+2)(x +1)+ (x +1)

ucontinental .edu.pe | 18
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C. BLOQUE Il

Factorizar las siguientes expresiones empleando Ruffini.
1. R(X)=x>+3x*- 5x°- 15x* +4x+12

2. P(X)=x3-3x°-4x+12

3. Q(X) =4x®+20x*- x- 5

4. R(X)=2x*+x°-8x*- x+6

5. S(X) =4x* +9x° - bx® +9x- 9

6. P(X)=x>-7x*+14x- 8

7. H(X) =7x>- 28x%- 7x*> +28

8. Q(X) =2x°- 5x*- 9x+18

9. R(X)=x%-2x*+2x%- 4x®- 3x+6

10. Volumen de una caja: Un restaurante de comida rapida para llevar esta construyendo una

caja abierta, al cortar cuadrados de las esquinas de un carton de 18 cm por 26 cm (vea figura).
El borde de cada cuadrado cortado mi de 0Xd6 centrimetros.
a. Encuentr e el volumen de |l a caja en terminos de 0X6.
b. Encuentre el volumen cuando X=1, X=2 y X=3
x| | I
1 !
1 (\]l
' L 18 cm
1 o0
xi _26-—2x —!x B —— £
| x| * 18 — 2x
| 26 cm ' 26 — 2x

ucontinental .edu.pe | 19
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SEMANA 02
ECUACIONES

SESION N°02y N°03
TEMA 05:ECUACIONESLINEALES, CUADRATICAS Y CON RADICALES

Generacion de ecuaciones equivalentes

Una ecuacién puede ser transformada en una ecuacion equivalente por medio de
uno o mas de los pasos siguientes.

Ecuacion
Ecuacion dada equivalente
1. Elimine simbolos de agrupacién, 2x —x = 4 x =
combine términos semejantes, o
simplifique fracciones en uno
o ambos lados de la ecuacién.
2. Sume (o reste) la misma x+1=6 x =

cantidad a cada lado
de la ecuacion.
3. Multiplique (o divida) cada 2x = 6 x =
lado de la ecuacidn entre la misma
cantidad diferente de cero

4. Intercambie los dos 2 =x x =
lados de la ecuacioén

Resolucion de una ecuacion cuadratica

Factorizacion: s1 afbr = ), entonces a = 0o & = (L
Ejemplo: x*—x—6=0
(x — 3}x+ 2) =0
x— 3 =0 |::> x =3
x+2=0 OCO» x=—2

. .. . . —b = Vb — dac
Formula cuadriatica: si avr® + bx + o = (0, entonces ¥ = B 2
e o
Ejempio: 2xF + 3x— 1 =10
_ =3+ /3T —a@—1n)
T 2(2)
4

5.1 ECUACIONES LINEALES
A. BLOQUE |
Determine el valor de 0x6 en |l as siguientes ecuaciones:
1. 47-3x=5+11x Sol: x=3
2. 2x-1=3(2x -15) Sol:x=11
3. 5+8x=2x+20 Sol: x=5/2
4, 2(x-2)=-(4-X%) Sol: x=0
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5. 2y-3=y+5 Sol: y=8
6. 2(3x-49)=-x+14 Sol: x=16
7. 2-6x=3x-1 Sol: x=1/3
8. 20=2x-(10-4x) Sol: x=5
9. 60x-1=3(1+12x) Sol: x=1/6
10. 5(x-1)+10(x+2) = 45 Sol: x=2

Resuelva la ecuacion para la variable indicada.

1. PV=nRT ; paraR

1_1 1
2. —=—+—; ara
R™R paraR
3. F= GTZM; param

4 P=2L+2w ; paraw

5. a’x+(a-1)=(a+D)x ; parax

6. :;przh . parar

=

7. h==gt?+vyt ; parat

N

3 i .
8. A=P®3+_ 0 : parai

% 1002 ' P
a+1_a-1+b+1 )
b b a
10. a- 2[b- 3(c- x)]= 6; para x

9.

para a

5.2 ECUACIONES CUADRATICAS

Determineel val or de o0x6 en | as siguientes ecuaciones:
1. x2-9x+18=0 Sol: x=3; x=6

2. X2-5x+6=0 Sol: x=2; x=3

3. 4x2+ 4x=3 Sol: x=1/2 ; x=-3/2

4. 2x2 +10x -48=0 Sol: x=3; x=-8

5. 2x2-5x+3=0 Sol: x=1; x=3/2

6. 3x2-39x +108=0 Sol: x=4; x=9

7. 2x2-9x+9=0 Sol: x=3; x=3/2

ucontinental .edu.pe | 21



E

8. 3x2+ 2x=8 Sol: x=-2; x=4/3

9. 4x? +12x +9=0 Sol: x=-3/2

10. 3x2 -16x +5=0 Sol: x=5; x=1/3

B. BLOQUE I
Determine el valor de 0x6
2
1 1_&_3X+2:l
3 3
1 3
3. ——— 4+ 3x+ 3% -2=——+ 3
x-1 % x-1 X
5. X;S_L:SX
3 X-1
7. X;3+3x-§=2x-§-3
X X X

9. (x-3) (x-2) + %‘3):@-2)2

5.3 ECUACIONESCON RADICALES

C. BLOQUE IlI

Determine el val or de 0x

1. 3+6Xx+1-5= 2%
2. NJAX+5 - J3x+1=1

3 J2x-1+ Jx+4=6

4. 1+ J/x+ :g
5. ¢ - 2 Jx = VX

6. VX-3+ Ix+4 = ix+1
7. 2Jx+4 = J5x+4

8. x2+3x+7 =5

9. J2x+5+ 6= 3x+ 3

10. 2V2x-1= J6x-5 + v/2x-9

o)

10. (x-2) X -

Gestién Curricular
Asignatura : Precélculo |

en |

(x-3)°
2

as siguientes

- X+ =% - (X-2)

4. (x-3) - %l: 2x

6. x—g+i=5x+5
X 2X

8. 3x - % + (x-1)*=3(x-2)-(x-5)

X+2 (X-2) (x+ 2):

x-2)- 4
3 ) (x-2)

econrddades si gui entes ecuaciones
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SEMANA 03
INECUACIONES

SESION N°@ y N°02
TEMAO06: INECUACIONESLINEALES Y CUADRATICAS

6.1 INECUACION LINEAL

Ecuaciones

A

lgualdadedq =)

Inecliaciones

A 4

Desigualdades< .¢ ;> .2 )

»
)

De primer grado

<
al

/

\

3xg¢2=1 3xg2<1
x+]=4 x+l>4
) 2

2x+ 1 =x¢3 2X+16xc3

Resolver una inecuacion significa determinar los valores que deben tomar las incdgnitas para que
se cumpla la desigualdad.

Ejemplo: Resolver la siguiente Inecuacion lineal:

-3Xx+4 < 2%
moluctdn:
—ix+4 < 2x-b e -Ex-2x{ -4 {transponiendae},
= -Sx < -10 {reduciendo};
e

{dividiendo ambos mimbros de lainecuacién por — 3, se cambia el sentido de la desigualdad)

S=ix|x 2}, xe(d, o), larepresentacion grafica dela solucion es:

0 1

ra o
8

6.2 INECUACION CUADRATICA

Una ecuacion de segundo grado se simboliza como:

[ax2+bx+c @:}
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Para resolver una inecuacién cuadratica considere los siguientes pasos:
Ejemplo 1:

1° Se pasa todo a un solo lado de la inecuacién.
x*-5x 46 ©6

2° Se factoriza la inecuacion cuadratica.
(x-2)(x -3) ©

3° Para que el producto sea mayor que cero, entonces ambos factores son positivos o ambos
factores son negativos como se muestra en el recuadro:

y(x-3)>0 [ v [(x2)<0y(x-3)<0
y 3

X>2yx>3 X<2yx<
Prevalece:; x> 3 Prevalece x < 2
]3100[ \J ] ]""DO’Z[
4° Lasoluciéneslaunion: < - @ W 3:<

Ejemplo 2:

Resolver la siguiente inecuacion cuadratica:
4x* +20x 24 €
molucidn:
47+ 20x+24< 0 P + 9 +EL0 S (x+Dx+2< 0
Hay dos posibili dades:
1) x+3 20y x+240 &= x>-2yx<—2 = —-34<x—-2 dbien
) x+3< 0y x+220 & xz< -3y xr-—2=14

S=ix| 54 < -2, xe (-3, -2) larepresentacidn grafica de la solucién es:

A. BLOQUE I:

En los siguientes ejercicios determine el conjunto solucién y su gréfica:

1. 3- X<2+5x 6. 1+x>2- 3
2. 3X+5 >BX 2 7. 2(3x- 3)>6
s 2(x+3)+3(x-1)>2(x+2) s. 3(3- 2x)<2(3+x)
4 3- (x- 6) ¢ 4x- 5 o, X5 X6
4 12
5 1-X° 9 % o, X3 AX*B Xy
' 9 5 2 4
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B. BLOQUE Il

En los siguientes ejercicios determine el conjunto solucién y su gréfica:

1. - Bx®* +3x+8<0 6. 25x° - 101x+102<0

2. x(x+5)>2x? 7. (81- x)(4- x)>x+11

3 (x-27>9 s. (- x®)(x*- 9)¢o

4. 2(- x+1)°2 -2x%> +3 9. X>- X°-4x+4<0

5. (X2- 9)(x+1)2 0 10. X’ +6x 1 8¢ 3% €
SEMANA 03

INECUACIONES

SESION N°@
TEMAO06: INECUACIONESFRACCIONARIAS

6.3 INECUACION FRACCIONARIA

Una Inecuacion fraccionaria en una incognita es de laforma:

P(X) . P(X) _q.
@m 6 @m, Q(¥) . 0

Para resolver una inecuacion fraccionaria se debe tener en cuenta los siguientes pasos:

Pasar todos los valores al primer miembro con signo cambiado.
Sacar el minimo comun mdltiplo.

Factorizar el numerador y denominador.

Determinar los puntos criticos.

Ubicar los puntos en la recta numérica.

agrwNPE

Ejemplo: Resolver la siguiente inecuacién fraccionaria:

xX + 1
— ¢ x 2
3
Solucion:
:=-¢:+I£:.{_._‘,2 x+3£x H_:Ex;—g
X441 3x+ 6 X +3 = 2x dx < Zw + O
—5 = 2x HE=F  —————- (2 2w = 8
x=_2= ————i(1]} P (3
o = =2

Observando las tres solucionas en la recta numarica:

o
i}

| FEERERsey
FAfAfirrey

- &2 [} 3 L= I s

= [ 3 % e Respuaesta A

ucontinental .edu.pe | 25



E

A. BLOQUE I

En los siguientes ejercicios determine

1.

B.

X
X-1

>0

X+ 6
3- X
X

<0

-220

X-5

2x -1
X+ 5

=2

> 2

X+ 5

BLOQUE I

Gestién Curricular
Asignatura : Precélculo |

el conjunto solucién y su respectiva grafica:

6. 1 ¢ O
xX- 3
7 x—l2
X +71
8. —_1>2
X
pal
9. —x2¢1
2
X +1
0. —21
X

En cada uno de los siguientes ejercicios determine el conjunto solucién y su gréfica:

X ¢ X

xX- 3 X +1

X%+ 2
X+ 3

2

= X

2 x+1
X-3

3(x+3)2 21- )
X

3¢l -8

&x Y

>5(x+1)

6. x+l>1+2
X
7. X+20=1- %
X
8. X—|—1_52 8
X
(x+D(x-7)

(x- D(x- 6)(x+3)

10. 2x+92 X- 6
X
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Unidad I

FUNCIONES

RESULTADO DE APRENDIZAJE

Al finalizar la unidad el estudiante sera capaz de resolver
ejercicios y problem as de aplicacion de funciones,
transformaciones y algebra de funciones, utilizando el
lenguaje algebraico para expresar situaciones problematicas
cotidianas.
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SEMANA 04
FUNCIONES

SESION N°@
TEMAOQ7: FUNCIONES Y SUS GRAFICAS

FUNCIONES

DEFINICION: Una funcién f es una regla de correspondencia mediante la cual a cada elemento

x de un conjunto A se le asigna uno y solo un elemento y de un conjunto B.

Expresion algebraica

de la funcién TIPOS DE FUNCIONES
| ‘ ‘ o POLINOMICAS < " © CONSTANTES
ALGEBRAICAS | o RACIONALES T OIS
- (X) | & RADICALES "o CUADRATICAS
- ’
o ATROZOS
L|—‘_ variable
variable independiente o EXPONENCIALES
dependiente TRASCENDENTES & Locanmmmicas
o TRIGONOMETRICAS
Ejemplo:
a)

Es funcién

No es funcidon.
b) . . d) . .

Es funcion.

Es funcion.

A. BLOQUE |

Resuelve cada uno de los siguientes ejercicios:

1. Determine el vé&lR:sife)esudsfunts:

100 ={(L0).(24 (3} { 2a (. 282 -2 )}

Si los pares ordenados ( -1; 4), (2;a), (3; b da)y (2; 1 + b) pertenecen a la grafica de una funcion f.
Determi-néd. 0a

Sifde R en R es la funcion definida por

a) Elvalorde f (- 1) + (3)

b) Unafunciéng ;tal que g(x) =f(X -Q)

f (X) =x® 2X 4: determina:
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Evalle la funcién en los valores indicados:
4. MBI ¢@ p

£ ¢ I’]CEg A ME AREA A
5. M @ phAs chBd Ac

A ¢ ko A ¢ IN'E Al

6. g(x)=—

CnIg ¢ MLACA pCA p
7. A ¢ oOrt

AL TVE ¢ A NAD p NE @

8. AD ¥ ps
AcNmank N pdE ¢

Evalte la funcién definida por partes en los valores indicados.
@ 08 n
S M @ p OB n

£ ¢ NE p N NA

@ ¢c@ 3B p

%] 3Ep @ p
10. b
0. A 0 3@ p

AT NE - IfE p T

B. BLOQUE II
En los siguientes ejercicios determine el  dominio y rango de las funciones:
2
1. y=_2 6. h(x)=
x-1 x-1
2. f —_Xx 7. _x-2
()=, F09=2%3
3. p(x)=+/x+3 8 GCo 41—
2 P
4, X)=3 9. g vV o@
9(9)=3-"5 G
5 y—# 10. A2
[ 2 _ 1 4
C. BLOQUElII

1. Costo de produccién. El costo C en ddlares de producir x yardas de cierta tela se expresa
mediante la funcion
CO punmwd @@ 18T

a) Determine C (10) y C (100)

b) ¢Qué representan sus respuestas del inciso a?
¢) Encuentre C (0). (Que representa este valor)
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2. ¢Qué tan lejos puede ver? Debido a la curvatura de la tierra, la distancia maxima D q ue una
persona puede ver, desde la parte alta de un edificio alto o desde un avion a la altura h esta
dada por la funcion
D E W OEE
Donde : r= 3960 millas es el radio de la tierray D y h se miden en millas.
a) Determined (0.1) yd (0.2)
b) ¢Qué tan lejos puede ver desde la terraza de la torre CN de Toronto, situada a 1135 pies desde
el nivel del suelo?
c) La aviacion comercial vuela a una altitud de cerca de 7 millas. ¢Qué tan lejos puede ver el

piloto?
3. Flujo de sangre. Cuando la sangr e se mueve por una vena o arteria, su velocidad c¢6 ¢ es mayor
a lo largo del eje central y disminuye a medida que se incrementa la distancia Odesde el gje

central (véase la figura). La formula que da Ocomo unafuncionde  Ose llama ley del flujo lamin ar.
Para una arteria con radio 0.5 cm, se tiene.

60 pyYyumirv O m O ™
a) Determine 6 ™ U6 1@
b) ¢Qué indican las respuestas del inciso a) acerca del flujo de sangre en esta
arteria?
c) Construya una tabla de valores de OO para 0=0;0.1;0.2;0.3;0.4;0.5.

- = T e

4. Relatividad. De acuerdo con la teoria de la relatividad, la longitud L de un objeto es una

funcién de su velocidad Ocon respecto a un observador, Para un Objeto cuya longitud en
reposo es 10 m, la funcion esté dada por:
L(O=pmp —

Donde c es la velocidad de la luz.
a) Determine L (0.5¢), L (0.75c) y L (0.9¢c)
b) ¢Cbémo cambia la longitud de un objeto cuando se incrementa su velocidad?

5. Compras por Internet Una libreria por internet cobra $15 por envio para pedidos menores a $100
0 mas, pero el envio es gratis para pedidos de $ 100 o mas. El costo C de un pedido es una funcién
del precio total @de los libros comprados dada por:

5o ©Pv Y@ prm
w YQprmnm

a) Encuentre C (75), C (90), C (100) Y C (105)
b) ¢Qué representan las respuestas al inciso a)?

6. Multas por exceso de velocidad. En cierto estado la velocidad maxima permitida en las autopistas
es 65 millas/h y la minima es 40. La multa F por violar estos limites es $15 por cada milla arriba del
maximo o abajo del minimo.

a) Complete las expresiones en la siguiente funcion definida por partes, donde oxd es la velocidad
ala que conduce una persona.
B [ 1Yt o 1T
ww E Yan o o@u
YQw o@u
b) Determine F (30), F (50) y F (75)

7. La altura en metros de una pelota de béisbol lanzada por un nifio es:

y= L1e 36
10
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Donde 0x6 es la distancia horizontal en metros desde donde la pelota es lanzada. ¢La pelota
volara sobre la cabeza de otro nifio que esta a 30 metros de distancia y que trata de atraparla?
(Suponga que el nifio que esta tratando de atrapar la pelota tiene su guante a una altura de 5
metros).

8. Un algodonero recoge 30 Kg cada hora, y demora media hora prepardndose todos los dias
cuando inicia la jornada. La funcién lineal que representa esta situacion es ;. y=30x0
15donde 0y 6 epresenta | os Kg de axlogldidmpo transeumidogen dharas.y 0
¢Cuantos Kg de algodén se recogeran en unajornada de 8 horas?

9. Por el alquiler de un coche cobran una cuota fija de 20.000 pesos y adicionalmente 3.000 pesos
por kilémetro recorrido. Escribe la ecuacién canoénica que represen ta esta funcion y graficala,
¢cuanto dinero hay que pagar para hacer un recorrido de 125 Km ? y si page un valor de 65.000
pesos ¢ cuantos Kilémetros recorri  ?

10. Una piscina es llenada por una manguera en forma constante de modo que la altura alcanzada
por el agua aumenta 20 cm por cada hora que transcurre . Si inicialmente el agua que habia en
la piscina llegaba a una altura de 1,2 m, ¢,cual es la ecuacion de la funcion que determina la
altura ( h) del agua después de transcurridas  t horas?

7.1 GRAFICA DE FUNCIONES

CATALOGO DE FUNCIONES BASICAS

ALGUNAS FUNCIONES Y SUS GRAFICAS

Funciones lineales » ~
flx) = mx + b ' '

b

% 71 X

flxl=Fk flx)=mx + b

Funciones potencia ¥ . |- i j
f{.’f) = x"

fix) = x* fla) = x* fla) = x* flx)=x*
Funciones raiz 1] v v ¥
flx) = Vx
X _._.___..-/ X X ._-_-_._'_/ X
fix)=Jx Fflxy = ¥x fix) = 4x Flx) = x
Funciones reciprocas ¥

) = | ‘k J } L

1
J"-Lll—I J'-:.H—I_v
Funcion valor absoluto ¥ Funcién entero mayor
fix) = |x| flx) = [«
| x
filx) = |x|
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Ejemplos:
f(x)=3 f)=x f=x?—x—4  fx)=x>+3x7 =1
4 4 t
2 2
-4-2,| 2 4 -4-21 2 4 4
-4 -4

Caracteristicas de una funcion del conjunto A al conjunto B
1.

2. Algunos elementos de B pueden no relacionarse con algiin elemento de A.
3.
4

. Un elemento de A (el dominio) no puede relacionarse con dos elementos

Cada elemento de A debe relacionarse con un elemento de B.

Dos o mas elementos de A pueden relacionarse con el mismo elemento de B.

diferentes de B.

A. BLOQUE |

1.

A partir de la gréfica de las  siguientes funciones, indica cual es su dominio y rango:
Y 2. Y
4
o) o) |
D 0 6 X =4 =D 2 6 X
D )
4 —
¥ 4. N
x x
6. ¥
4 4
Ly=f)
2 —4 f !
——— HH———=x
o 2 4
X i,
—4 4+
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En los siguientes ejercicios, use la gréafica de la funcion para determinar el dominio, el rango de fy los
valores de funcion indicados.

7. (a) f(—2) (b) f(—1) 8 (a) f(—1) (b) F(2)

) f£(3) (d) £(1) (c) £(0) (d) £(1)
ayy
2T
— ,_f"i : I e x x
—3 :\} 3 4
Cal
o. (a) f(2) (b) fF(1) 0. (a) f(—2) (b) f(1)
(c) f(3) (d) f(—1) (c) f(0) (d) £(2)
al .
4 2 4

IIIIIII/

B. BLOQUE I

Asocia cada grafica con su respectiva ecuacion:

1. y=3x 5 6. Y =~2X
2. y= </x H 7. y=3°
1
3. y=log, 2 8. y:; 2
4. y= 4X 9. y=(x ®)7
5 y=— 0. y= 2x
- YT ' 3
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A. B
Y Y
-\ al o)
\\
— —D 1’\\ D X
b a
) > . \
1 6
C. D
Y Y
‘ A
\ 7 ;
N 3A
‘\ \\
D) )
“_2\ - X 4 1D % X
a1 I\ \
\ \
E. =
Y Y
4 4
EEREARSSSS 2
-4 |-D \ D X -4 |-D o) X
=2 =2 T
By U
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o
o

-4 |-D D

L\
ey
|
o e
|

NI
P

|
[\

l
(S}

|
()

|
)]

|
[o2e]

|
@0

" Y
' 4
2 )
=
X //
—4 -0 D A4 1D 5 X
.y Doyl T
g i

C. BLOQUE III

Realice el bosquejo de las graficas de las siguientes funciones:

1. y=3X -8 6. y:«/ 4X

2. y= /x 6 7. y=8%

3. y=4 ~/x 3 8. y:§ -

4. y= X 9. y=(3 -X¢
y X+4 Y 3
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SEMANA 04
FUNCIONES

SESION N°G
7.2 GRAFICA DE FUNCION DEFINIDA POR PARTES

A. BLOQUEI

Trace la grafica de la funcion definida por partes.

0 six << 2

Flx) = {1 six =2

1 six = 1
f(x)_{x+1 six > 1
3 six << 2
flx) = {x — 1 six = 2
1 — x six << —2
x p—
fx) {5 six = —2
x six =0
f(x)_{x—i—l six > 0
£(x) {2x—|—3 six < —1
‘x‘ pr—
3 —x six = —1
—1 six < —1
f(x) =41 si—1 =x=1

—1 six > 1

—1 six < —1
flx) = 4 x si—1 =x=1
1 six > 1
2

six = —1

flx) =

x six = —1

1 — x~ six = 2
x six = 2

flx) =

4 six << —2
f(x) = {xz si—2=x=2
—x + 6 six=>=2
—x six =0
{9—;:2 si0<<x=3
x— 3 six >3
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B. BLOQUE Il :

Trace la gréfica de la funcion definida por partes.
m ho p

p8 "Qw o h 0
pm s ® ho v
R
P, -
o~ -0 T how T
08 "Qw 3 L
w ¢h w 1
8 "0g W@ ho ¢
®w oh o C
8 Q0 m o ho m
Mm oh o 1
08 00 p ® p ho ¢
Mo ¢ h @ ¢
8 "6 cw T vﬁ W C
w ¢oh o ¢
8 Qo Ww o p how o

® v ho v

P8 Qo Lo xsh o v

C. BLOQUE Il

Trace la grafica de la funcion definida por partes.

w pNi Qv o
08 "0 9 @k Ni Qo ® o
®w N i Qw o

Gestién Curricular
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V8 "Qw

X8 "Qw

P on i Quw o
w
vNi Qv p
w ¢ NfQp ® ¢
® cn i Qn
w oh Qw p
w oh {Qp ® p
L W p
© och Qo 1
Moh @t o m
seh D T
o phH Qo o
®w coh Qo w m
W ph I BT
oh Qo w
Moh i Qw o T
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SEMANA 05
TRANSFORMACION DE FUNCIONES

SESION N°@
TEMA 08: TRANSFORMACION DE FUNCIONES

DEFINICION:

A. BLOQUE |

1. Uselagraficade "Qw @ para escribir una ecuacion para cada funcién cuya gréfica se muestra.
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